Megoldott feladatok
4. HALMAZOK ELEMSZAMA, LOGIKAI SZITA

Az A halmaz elemszamanak jele: |4 |.

Példaul: A = { kétjegyl négyzetszamak } , |A[F6.

Féldaul: B = { sakkjatszma kezdetekor a tahlan |évd babuk 1,
| B|=32.

1. példa
Egy 30 fis psztilyban tizendten tanulnak zongordzni, hatan

hegedilni, s ketten zongordzni és hegeddlni is. Hamyan vannak
az osztalyban, akik se zongorazni, se hegedilni nem tanulnak?

1. megoldas

Készitsiink Wenn B -diagramaot, és rjuk be a megfeleld részekhbe,
hogy hamyan tartoznak abba a részbe. (26, abra)

A zongordzdk és hegedildk metszetébe 2 -t frunk. Mivel a 15
zongordzd kozol 2 hegeddl is, 15 — 2 = 13 gyerek zongorazik, de
nem hegeddl. & & hegedds kozil 2 zongorazik is, gy 6 —2 =4
gyerek hegedil, de nem zongorizik. Azoknak a szima, akik nem
zongoraznak és nem hegedilnek:
A-[1a-2+E-2+2]=30-12=11.

2. megoldas

Ha a zongordzdk és hegedil8k =szimit dsszeadjuk, kétszer
szamoltuk azokat, akik mindkét hangszeren tanulnak, gy ezek
szamar egyszer le kell vonni. Tehat azok szama, akik zongoraznak
vagy hegedilnek: 12+ 6 —2=19, igy se hegediin =e zongoran 20
—18=11 —en nem jarzzanak az osztélyban.

Vezesslk be a kdwetkezd jeldléseket: legyen az osztly tanuldinak
halmaza: L7; a zongorazdk halmaza: A ; a hegediil &k halmaza: 5.
(27. abra)

Ezekkel a jelekkel a fenti megoldas:

lauBl=|al+|Bl-laAnB| és |AuBl=lU]-lauBl. )

2. példa

Egy felmérés sordn 100 embert megkérdeztek, hogy milyen
forrdshal szerzik a hireket. & kovetk ez eredmény szlletett:
tévehdl 65 radighal: 39 : djsaghdl; 38 ; tévéhdl és radiabal; 27
; tévebdl és djsagbal: 20 ; radiobol és gjsagbdl; 2 tévébdl,
radiobadl és Gjsaghal; 6 .

Harmyan nerm szerzik a hireket egyik forrdsbal sem? Hamyan
wvannak, akik csupan egy forrasbdl szerzik a hireket a harom
kdzil?
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1. megoldas

keészitslnk Wenn-diagramaot, &s Trjuk be a megfeleld részekbe,
hogy hinyan tartoznak oda. (28. abra)

B 1. lépés: Eltiszor a harom halmaz metszetébe frjiuk be a6 -1,

W 2. |épés: Ezutan beirjuk azokat, akik a téwébdl és a radidbdl,
de az Ujsaghdl nem szerzik a hireket, ezek szdma 27 - 6=21.
Ezutidn beirjuk azokat, akik a téwébdl é= az djsaghbdl, de a
radigbdl nem szerzik a hireket, ezek szima
20 — 6 = 14 . Ezutan beirjuk azokat, akik a radidhal és az
Ojsagbdl, de atévébdl nem szerzik a hireket, ezek szima

B-6=3,

W 3. lépés: Most mar kiszamolhatjuk, hogy hanyan szerzik a
hirekert
czalk atévébdl 65 -21-6-14 =24,
csak az jsaghal 389 - 14 -6-5=16,
csak aradiobdl: 35 -21-6-3=45.

Tehir csak eqgy forrashal 24 + 16 + 8 = 45 megkérdezett szerzi a
hireket,

W 4. lépés: A hirom kozdl legaldbb egy forrashal
24 +8+ 16+ 14 +21+3+ & =92 ember szerzi a hireket,
tehér egyik forrdsbdl sem: 100 — 32 =8 ember.

2. megoldas

Jeldlje L7 a megkérdezettek halmazat, A a tévéhidl, & a radiabal, O
az Ojsagbdl hireket szerzdk halmazit. (29, abra)

Elg=zdr azt szimaoljuk ki, hogy hanyan szereznek hireket a hirom
forrds kozdl legaldbb egybdl: Ha Ssszeadjuk a téwvébdl, radidbdl,
Ojsdgbdl hireket szerzdk szémit 65 + 28 + 39, akkor kétszer
szamoltuk azokat, akik a téwébdl is és a radidbdl is, a tévébdl is
g5 az Ujsaghdl is, a radidbdl és az Qjsaghdl is szerzik a hireket, Tgy
ezek szamat e kell wonni:

65 + 38+ 35 — 27 - 20 — 9 | Ekkor azokar, akik mindharom
forrashal szerzik a hireket, haromszor hozzdadtuk, de haromszor
le is wontuk, gy egyszer hozzd kell adni, tehat a harom forras
kozil legaldbb egybdl:

65+38+39-27-20-546="52 ember szerzi a hireket.

Ezt a gondaolatmenetet a halmazok jeldléséwvel [eina:

FE abra

2% abra

lauBuc] = lal+|8l+|cl-lanBl-lancl-lBAcl+lanBAc]l. @



lauBuc| = al+|8l+lcl-lanBl-lancl-|BAcl+|lanBAC. (2)

Egyik forrasbdl sem szerez hireket; 100 — 82 = B ember , ezt
halmazokk al [einsa:

lauBuc| =ul-lauBuc| =
=lul-lal-18l-Icl+lanBl+lancl+|BAcl-laAnBACl.

Most azt keressik, hamyan szerzik a hireket csak a téwébdl.
Ozszezsen 65 —an szerzik a tévéhdl, de ebbél le kell vonni azokat,
akik a tévebdl és az djsagbdl is, és azokat, akik a téwébhdl és a
radidbdl s szerzik a hireket: 63 — 20 — 27 . De ekkor kétszer
vontuk e azokat, akik mindharom forrasbdl szerzik a hireket, igy
ezek szamat egyszer hozza kell adni, tehat csak a tévébdl szerez
hireket 65 — 20 — 27 + 6 = 24 amber.

Halmazok jeldléséwvel [einsa:

lanBACEl =lal-lanBl-lancl+|lanBAcl.

Hasonldképpen coak a radidhdl: 28 - 27 -9+ 6=15,

|A~BAC| = |Bl-lanBl-lBACl+|AnBAC]

Coak az djséghdl 39 -20-9+6=16,
|lAnBncl =cl-lancl-lBacl+lanBAcCl

Tehét ceak egy forrasbal 24 + 16 + 8 = 48 megkérdezett szerzi a

hireket.

Az 1) és (2) egyenletekkel jelzett dsszefiggéseket logik ai logikai szitaB®
szitanak nevezzik.

lauB| = |Al+|Bl-lA~B| é |AUB|l=IUl-lauBl @)

laAuBuc| = |Al+IBl+|cl-lA~B|-lAncCl-1BAC|+|AnBAC] (2)



3.Példa.
Egy osztalyban 30 tanuld van. Ezek haromféle sportkorre jarnak: futballozni, kosarazni és
uszni. 20 tanulo futballozik, 16 tanulé kosarazik, 10 tanuld Uszik, 11-en futballoznak és
kosaraznak, 7 tanulo futballozik és Uszik, 5 tanuld kosarazik és Uszik, 4 tanuld6 mindharom
tevékenysegen részt vesz. Hany tanuld nem jar egyetlen sportkorre sem?
Megoldés
A halmazdiagrammot ,,belulrél kifelé” haladva kell kitolteni a feladat adatainak megfeleléen,
aztan szamolunk:
6+4+2)+(7+1+3)+4=27,30-27=3
Tehat van 3 tanuld, aki nem vett részt semmilyen sporttevékenysegen.

4. Példa:

Egy 38-as létszaml nagyobb kdzdsségben mindenki jar valamilyen nyelvdrara. Angolra
21-en, németre 19-en, franciara 12-en. 7-en jarnak angolra is és németre is, 6-on németre és
franciara, 3-an pedig angolra és franciara. Hanyan vannak akik mind a harom nyelvet
tanuljak?

Megoldas

Kitoltjiik a halmazabrat.

Az ismeretlen kdzépsé mezében levék szama legyen x.

Ilyenforman a csak a és n = 7-x, a csak n és f = 6-x, csak a és f = 3-x.

A csak angol: 21-7-(3-x) = 11+x.

A csak német: 19-7-(6-x) = 6+x

A csak francia: 12-6-(3-x) = 3+x

Ezeket rendre 6sszeadva meg kell kapnunk

az osszlétszamot: (11+x) + (6+X) + (3+X) + (7-x) +(3—-X) + (6 —X) + x =38
Tehat 36 + x = 38, x = 2.

Ketten tanuljak mindharom nyelvet.




5. példa: Hat baratrol a kovetkezéket tudjuk: Péter magas, szoke, szemiiveges; Adam
magas, barna, szemiiveges; Gergé alacsony, barna, szemiiveges; Lackd kozepes magassagu,
barna és nem szemiveges; Marci magas, barna, nem szemiiveges; Domokos magas, fekete,
nem szemdiveges. JOI meghatérozott jellemzé tulajdonsagok alapjan sorold a hat személyt 3
halmazba, és abrézold is Venn—Euler-diagrammal! A hat baratrél a kdvetkezéket hallottam:

1. A magas barnak kdzott nincs szemiiveges.
2. A szemivegesek mind barndk vagy magasak.

Melyik allitas igaz, és melyik hamis?

Megoldas:

barnak

szemiivegesek

1. Adam magas, barna, szemiiveges.
2. lgaz allitas.

6. példa: Egy osztaly tanuloi kdzott 15 gyermeknek van szemiivege és 20 gyermeknek van drja.
A szemiiveges tanuldk kodzott azonban csak 7-nek van 6rdja is. Hany olyan tanulé van az osztalyban,
akinek szemiivege vagy Oraja van?

Megoldas:

|Sz|=15, |0]=20, |SzN 0| =7,
15-7=8 gyermeknek van csak szemiivege,

20 — 7 = 13 gyermeknek van csak éraja és
8 +13=21 gyermeknek szemiivege vagy oraja van.

Sz

7. példa: Egy osztaly létszama 32. Az osztalyban angolul és oroszul tanulnak, és mindenki tanulja a két
nyelv valamelyikét. Mindkét nyelvet 9-en tanuljak. Bizonyitsuk be, hogy az angolul és az oroszul tanul6 tanulok
szama nem lehet egyenl !

Megoldas:

Legyen A az angolul beszélék halmaza és O az oroszul
beszél6k halmaza.

Feltételezzlk az &llitas ellenkezdjét, igy az x +x+9=32
egyenletnek nincs pozitiv egész megoldasa.



8. példa: Egy osztaly 28 tanuldja koziil 8-an felvételiznek matematikabdl, 6-an fizikabol, 4 tanuld
matematikabdl is és fizikabol is. Hanyan nem felvételiznek az egyik emlitett tantargybdl sem?

Megoldas:

Legyen M a matematikabdl vizsgazék halmaza és F a
fizikabol vizsgdzok halmaza.

8-4=4, eztirjuk az M—(MNF) helyre, 6-4=2, ezt
irjuk az F— (MNF) helyre.

M 18 Tehat 28—-(4+2) =22 tanuld nem felvételizik sem

fizikabol, sem matematikabdl.
28

9.példa: Valamely osztdly tanul6i harom kirandulast szerveztek. Mindegyik kirandulason
15-15 tanuld vett részt. Az elsé kirdndulds résztvevdi kozal 7-en jelen voltak a méasodik, 8-an a harmadik
kirdndulason. A mésodik kirandulés 5 résztvevéje ment el a harmadik kirdndulésra is. Négy olyan tanul6 volt,
aki mindharom kirandulson részt vett. Hany tanulé volt legalabb egy kirandulason
Megoldas:
Il
l.

Jel6lje rendre I, I1., 111. az els6, a masodik, illetve a
harmadik kirdndulason résztvevé tanulok halmazat. A
megfelel tartoméanyokat belllrdl kifelé haladva toltjuk ki.

Tehat4+4+4+3+1+7+6=29 tanuld volt legalabb
egy kirandulason.

10. példa: Egy 80 tanulébol allé tanuldcsoport minden tagja ismer legalabb egyet a francia és az angol
nyelv kézil. Franciaul 41, angolul pedig 60 tanul6 tud.
a) Hany tanul6 tud csak angolul?
b) Hany tanul6 tud csak franciaul?
¢) Hany tanul6 ismeri mindkét nyelvet?

Megoldas:

Tehat csak angolul 39, csak franciaul 20, mindkét nyelven
21 tanul6 beszél. (A az angolul tuddk halmaza és F a fran-
ciaul tudok halmaza.)

80-41=39

11. feladat: Egy sportegyestilet 18 sportoléja kozil egy csak futballozik, 4 csak kosarlabdazik és 7 csak
teniszezik. 2 futballozik és kosarlabdazik is, 3 futballozik és teniszezik is, de egyik sem gyakorolja mindharom
sportagat.

a) Hanyan gyakoroljak egy idében a kosarlabdat és a teniszt is?
b) Hanyan gyakoroljak csak a teniszt, csak a kosarlabdat és csak a futballt?

Megoldas:

Legyen a F futballoz6k halmaza, T a teniszez6k
halmaza és K = a kosarazok halmaza.




Mivel |F-T-K|=1, [K-F-T|=4,|[T-F-K|=7,|FNT|=3,|[FNK|=2, FNTNK|=0, FUTUK|=18.
Mivel FUTUK|=|F-T-K|+|T-F=K|+|K-F=T|+|FNT|+|FNK|+|TNK]|, ezért
18=1+7+4+3+2+|TNK| = [TNK|=1. Tovahba a diagram alapjan:

[T|I=7+3+1;|F|=1+3+2=6; |K|=4+2+1=7.

12. feladat: Egy csaladban sok gyerek van. Kozuilik 7 szereti a kortét, 6 a malnat, 5 a dinnyét. 4 gyerek
szereti a kortét és a malnat, 3 a kortét és a dinnyét, 2 a malnat és a dinnyét. Egyikiik mindharom gylimdlcsot
szereti. Hany gyerek van ebben a csaladban?

Megoldas:

malna

korte
%D A csaladban 6sszesen 10 gyermek van.

13. feladat: Egy vendéglaté vallalatnal felmérték a kavé- és a teafogyasztast, és a kovetkezd jelentést
terjesztették els:
a) a valaszolok szdma: 100 f6;
b) kézuluk kavéfogyaszto: 78 f6;
c) kozilik teafogyaszto: 71 f6;
d) kozultk kavé- és teafogyaszto: 48 f6.
A jelentést hibasnak talalték, igy nem fogadték el. Miért?

Megoldas:

dinnye

K
Legyen K a kavézok, illetve T a tedzok halmaza. A jelentés hibas,
ugyanis:
23+48+30=101>100.

14. feladat: Az osztalyban 38 tanuld van. Mindenki tizi a kovetkezd sportdgak valamelyikét: atlétika,
roplabda, Uszds. 19-en atletizalnak, 21-en roplabdaznak, 12 tanul6 Gszik; 7 tanulé atletizdl és roplabdazik,
6 tanulo atletizal és Uszik, 3 tanul6 roplabdazik és Gszik.

Hény tanul6 tizi mindhérom sportot?
Megoldas:

R
A Legyen rendre A, R, U az atletizaldk, a roplabdazok, illetve az
A Uszdk halmaza. A feladat sz6vege alapjan toltjik ki a meg-
‘ felel6 tartomanyokat, igy a kdvetkez6 egyenleteket kapjuk:
b B+X)+(LL+x)+B+X)+(6-X)+(7-x)+(3—x)+x=38

= X=2.



1)

2)

3)

4)

5)

6)

7)

8)

9)

Kitizott feladatok

Egy osztaly 23 tanuldja kozil 8-an felvételiztek matematikabdl, 6-an fizikabdl, 4
tanulé matematikabdl és fizikabdl is. Hanyan nem felvételiztek egyik targybol
sem?

Egy osztaly 25 tanuldja kozil 13-an tanulnak angolul, 7-en németl és 3 tanuld
mindkét nyelvet tanulja. Hany tanulé nem tanulja egyik nyelvet sem?

Egy osztaly 34 tanuldja dolgozatot ir matematikabdl. A dolgozatban 3 feladatot
kellett megoldani. Az elsé feladatot 23-an, a mésodikat 17-en, a harmadikat 18-an
oldottédk meg hibatlanul. Az elsé és masodikat 10-en, a masodikat és harmadikat
7-en, az elsét és a harmadikat 18-an oldottdk meg hibatlanul. Mind harom
feladatot 7-en oldottak meg. Hanyan nem oldottak meg egy feladatot sem?

Egy osztaly tanul6i kozil 15 szeret focizni, 12 kosarazni, 6 didk pedig mindkét
sportot szereti. Hany tanuldja van az osztalynak, ha 3-an egyik sportot sem
kedvelik?

Egy matematikaversenyen két feladatot tiiztek ki. Az elsé feladatot az induldk
80%-a, a méasodikat pedig az indulok 40%-a oldotta meg. Minden résztvevé
megoldott legalabb egy feladatot, mindkét feladatot 2 tanul6 oldotta meg.
Hanyan indulhattak a versenyen?

Egy sportegyesiletnek 550 tagja van, a tagok 20 %-a kajakozik vagy kenuzik. A
tagok kozul 60-an kajakoznak, és 25-en mindkét sportot iizik. Hanyan kenuznak?
Egy felmérésen a kdvetkezoé derllt Ki: 190-en szeretik a dramét, 200-an a krimit,
és 220-an a vigjatékot. 100 fé a dramat és a krimit, 90 f6 a dramat és a vigjatékot,
110 f6 a krimit és a vigjatékot is szereti. 40-en mondtak azt, hogy mindharmat
kedvelik. Hanyan szeretik valamelyik miifajt a megkérdezettek kozul?

Egy zeneiskola egyik évfolyaman haromféle hangszeren tanulnak a diakok
(mindenki tanul legalabb egy hangszeren). Hegedulni 43-an, zongorazni 46-an,
fuvolazni 33-an tanulnak. Harom hangszeren senki sem tanul. Azok szdma, akik
pontosan két hangszeren jatszanak 27, kozuluk hegedilni és zongorazni is
tanulnak 9-en. Hanyan tanulnak csak fuvolan? Hanyan jarnak erre az
évfolyamra?

Ede focicsapatot szeretne alapitani. Felhivasara sokan megjelentek a plakatokon
meghirdetett gyiilésen. Amikor Ede megkérdezte a jelenlévéket, hogy kik
jatszottak mar a kiilonb6zé posztokon, kideralt, hogy korabban védét 19-en,
kozéppalyéast 20-an, csatért 22-en jatszottak. A tovabbi kérdésekbdl kiderilt,
hogy 10 f6 jatszott mar védot és kbzéppalyast, 9 fo csatart és vedot, 11-en csatart
és kozéppalyast. 4-en mindharom poszton fociztak mar. Hanyan voltak ott az
alakulo gyiilésen, ha Ede hozott magéval 3 kapusjeldltet is?

10) Davidnak 30 képregénye van. Kozulik 14-ben szuperhésok, 9-ben jarmiivek és

20-ban mesefigurak a fészereplok. Olyan képregénye nincs, melyben a harom
kozul valamelyik ne szerepelne. 5 képregényben a mesefigurak jarmiivekkel
kozlekednek, 3-ban a jarmiivek szuperhésoket szallitanak. Csak egy olyan
képregénye van, amelyben a fészereplé jarmiivek szuperhésoket és
mesefigurakat is szallitanak. Hany olyan képregénye van, amelyben a
mesefigurék és a szuperhésok gyalog jarnak?

11) Egy osztaly 32 tanuldja kdzul 8-an emelt matematikabol, 6-an emelt fizikabdl, 4

tanul6 emelt matematikabol és emelt fizikabdl is érettségizik. Hanyan nem
érettségiztek egyik emlitett tantargybol sem? Hanyan tettek emelt érettségit csak
az egyik tantargybdl? Hanyan tettek emelt érettségit valamelyik tantargybdl?



12) Egy osztély létszama 32. Az osztélyban angolul és németul tanulnak, és mindenki
tanul valamilyen nyelvet. Mindkét nyelvet huszonegyen tanuljak. Bizonyitsa be,
hogy az angolul és a némettl tanulé didkok szama nem lehet egyenlé!

13) 30 tanul6 indult matematika versenyen. Az elsé feladatot 19-en, a masodikat
15-en, a harmadikat 18-an oldottdk meg hibatlanul. Az elsé és a masodik
feladatra 7-en, az elsé és a harmadik feladatra 9-en, a mésodik és a harmadik
feladatra 10-en adtak helyes megoldast. Mindharom feladatot 3 tanul6 oldotta
meg jol. Hany tanul6nak nem sikerult egy feladatot sem megoldani?

14) Egy matematika versenyen harom feladatot tiiztek ki. 56 versenyzé volt, aki a
feladatok kozul legalabb egyet megoldott, 2 versenyzé mind a harom feladatot
megoldotta. Azok kdzott akik a masodikat megoldottak 10-zel tébben oldottak
meg a harmadikat, mint az elsét. Az elsét és mésodikat is megoldé versenyzék
2-vel toébben voltak, mint akik csupan a harmadikat oldottak meg. Aki
megoldotta az elsét és a harmadikat is, az a masodikat is megoldotta. Azok akik
csak az elsé feladatot oldottak meg, és csak a masodikat, 6sszesen 14-en voltak.
Héany versenyzé oldotta meg a harmadik feladatot?

15) Egy forditéiroda angol és német forditast vallal. Az irodaban 50 fordit6 dolgozik,
akinek 70%-a angol nyelven, 50%-a német nyelven fordit. Hany fordit6 dolgozik
mindkét nyelven? Valaszat indokolja!

16) Egy kdzépiskoldban 700 tanul6 jar. Kozilik 10% sportol, a két iskolai
szakosztaly kozil legalabb az egyikben. Az atlétika szakosztalyban 36 tanuld
sportol rendszeresen, és pontosan 22 olyan didk van, aki az atlétika és a
kosarlabda szakosztaly munkajaban is részt vesz.

a) Készitsen halmazabrat az iskola tanuloirdl a feladat adatainak feltintetésével!
b) Hanyan sportolnak a kosarlabda szakosztalyban?

17) Egy osztély tanul6 valamennyien vettek szinhazjegyet. Kétféle eléadasra
rendeltek jegyeket: az elsére 18-at, a mésodikra 24-et. 16 tanulé csak a masodik
el6adasra rendelt jegyet.

a) Hany tanulo rendelt jegyet mindkét eléadasra?
b) Hany tanul6 akart csak az elsé el6adasra elmenni?
¢) Mennyi az osztaly létszama?

18) Egy atlétika szakosztalyban a 100 m-es sikfutok, a 200 m-es sikfutdk, és a
valtofutok dsszesen 29 fés csoportjaval egy atlétaedzé foglalkozik. Mindegyik
versenyzé legalabb egy versenyszamra készul. A 100 m-es sikfutok 15-en vannak;
7 versenyzé viszont csak 100 méterre edz, 4 versenyzé csak 200 méterre, 7
versenyzé csak valtofutésra.

a) Készitsen a feladatnak megfelelé halmazabrat!

b) Azt is tudjuk, hogy barmelyik két futészamnak pontosan ugyanannyi k6zos
tagja van. Mennyi ez a szam?

c¢) Hanyan gyakoroljak mind a harom sportot?

19) Egy rejtvénydjsagban egymas mellett két, szinte azonos rajz talalhatd,
amelyek kozott 23 apro eltérés van. Ezek megtalalasa a feladat. Elgszor Adam és
Tamaés nézték meg figyelmesen az abrakat: Adam 11, Tamas 15 eltérést talalt, de
csak 7 olyan volt, amelyet mindketten észrevettek.

a) Hany olyan eltérés volt, amelyet egyikik sem vett észre?

Ko6zben Eniké is elkezdte szamolni az eltéréseket, de 6 sem taldlta meg az
Osszeset. Minddssze 4 olyan volt, amelyet mind a harman megtalaltak. Egyeztetve
kideriilt, hogy az Eniké altal bejeldltekbél 6-ot Adam is, 9-t Tamas is észrevett, és
orommel lattdk, hogy harman egyitt az dsszes eltérést megtalaltak.

b) A feladat szovege alapjan toltse ki a halmazabrat arrél, hogy ki hanyat talalt
meg!



20) Egy 36 fobél all6 csoporttal teszteltek harom terméket, legyenek ezek A, B és C.

20 fonek tetszett legaldbb az A és a C termék, 8 legalabb a B és C termék. Csak az A,
illetve csak a B termék 2-2 tesztelének felelt meg. Az A vagy a B terméket viszont 29-
en tartottak jonak. A C termék szintén 29 embernek felelt meg.

Mindharom termék csupan 3 embernek tetszett.

a) Hany tesztelének tetszett pontosan két termék?

b) Hozzajuk képest tébben vagy kevesebben voltak, akiknek csak egy termék volt j6?
c) Mennyien vannak azok, akiknek egyetlen termék sem volt megfelel?

21) Egy osztalykirandulason, amelyre 35 tanulé ment el, salatat rendelt vacsorara. A
vacsora végén Kiderult, hogy haromfélét ettek: gyiimolcssalatat, kukoricasalatat,
tonhalsalatat, és mindenki rendelt valamilyet a harom kozul. Kukoricasalatat 14-en,
gyumolcssalatat 15-en, tonhal-salatat 13-an.

- Egy didk rendelt mindharombdl.

- A kukoricasalatat rendelék kozil 11-en nem kértek gyumolcssalatat.

- 9 olyan diak volt, aki sem, kukoricas sem, gyumolcssalatat nem evett.

- A csak gyumolcssalatat rendelok eggyel tobben voltak, mint a csak tonhalasat
rendelék.

a) Hany olyan tanulé volt, aki tonhalas és gyimdélcssalatat is rendelt?

b) Hany olyan tanul6 volt, aki csak kukoricas salatat rendelt?

22) Egy matematikai versenyen harom feladatot tiiztek ki, a 184 versenyzé kozil
mindenki megoldott legalabb egy feladatot. Az elsé példat 90, a méasodikat 80, a
harmadikat 50 indulé oldotta meg helyesen, pontosan két jo feladatmegoldasa 32
didknak volt.

a) Hany olyan versenyzé volt, aki az elsé feladatot nem oldotta meg?

b) Hany olyan versenyzé volt, aki mindharom feladatot megoldotta?

c) Ha azt is tudjuk, hogy 60 olyan diék volt, aki csak az elsé, és 50 olyan didk volt,
aki csak a méasodik feladatot oldotta meg, akkor hanyan voltak azok, akik csak a
harmadik feladatot oldottak meg?



